
В. А. А л я к и н, Д. Э. К л е п н е в (Самара, СамГУ). Диагональная
сходимость почти всюду.

Пусть (X,F) — измеримое пространство, µ, µ1, µ2, . . . — неотрицательные σ-

аддитивные меры на F . Пусть f, f1, f2, . . . — измеримые скалярные функции

на (X,F).

О п р е д е л е н и е 1. Будем говорить, что последовательность {fk} сходится
к f диагонально почти всюду относительно последовательности {µk}, если µn{x ∈
X: fk(x) 6→ f(x)} → 0, k, n →∞.

О п р е д е л е н и е 2. Будем говорить, что последовательность {fk} сходится
к f диагонально относительно последовательности {µk}, если µn{x ∈ X: |fk(x) −
f(x)| > ε} → 0 для любого ε > 0, k, n →∞.

Далее меры µ, µ1, µ2, . . . — конечные, µkA → µA для любого A ∈ F .
Теорема 1. Если последовательность {fk} сходится к f диагонально почти

всюду относительно последовательности {µk}, то она сходится к f диагонально
относительно последовательности {µk}.

Теорема 2. Пусть последовательность {fk} сходится к f диагонально по-
чти всюду относительно последовательности {µk}. Для того чтобы

∫
A fk dµk →∫

A f dµ для любого A ∈ F , достаточно, чтобы для любого ε > 0 существовало
такое δ > 0, что µkA < δ =⇒ |

∫
A fk dµk| < ε при любых A ∈ F и k.

Имеется контрпример, показывающий, что условие предыдущей теоремы не явля-

ется необходимым.
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