
Р. В. Б о г о н а т о в (Москва, ТВП).Ранг суммы двух рекуррент мак-
симального периода над Z2n .

Для чисел a ∈ Z2n и N ∈ {0, 1, . . . , 2n − 1}, имеющих двоичные разложения
a = a0 + 2a1 + · · · + 2n−1an−1 и N = N0 + 2N1 + · · · + 2n−1Nn−1, определим число

a[N ] = aN0

0 aN1

1 · · · aNn−1
n−1 , где полагаем 00 = 1.

Утверждение. Пусть a, b ∈ Z2n и c = a + b. Тогда координаты cs, s ∈
{0, 1, . . . , n− 1}, двоичного разложения числа c удовлетворяют соотношениям

cs ≡
2s∑

N=0

a[N ]b[2
s−N ] (mod 2).

Пусть F (x) и G(x) — многочлены максимального периода над кольцом вычетов

Z2n , степеней, соответственно, M1 и M2. Пусть u, v — линейные рекуррентные по-

следовательности (ЛРП) максимального периода над кольцом Z2n с минимальными

многочленами, соответственно, F (x) и G(x). Тогда их периоды будут равны

T (u) = 2n−1
(
2M1 − 1

)
, T (v) = 2n−1

(
2M2 − 1

)
.

Определим последовательность w как сумму последовательностей u и v в кольце

Z2n . Для ЛРП w определим s-е двоичные координатные последовательности, s ∈
{0, 1, . . . , n − 1}, из равенств w(i) = w0(i) + 2w1(i) + · · · + 2n−1wn−1(i), i > 0, где

ws(i) ∈ {0, 1}. Координатные последовательности ws, s ∈ {0, 1, . . . , n − 1}, можно
рассматривать как ЛРП над полем GF(2).

Для ранга (степени минимального многочлена) координатной последовательно-

сти ws выполняются следующие соотношения.
Теорема. Пусть n > 2, s ∈ {1, 2, . . . , n − 1 и (M1, M2) = 1. Тогда справедливы

оценки:

a) rank ws >
(M1

2s

)
+

(M2

2s

)
+ (2s−1 + 1)(M1 + M2);

b) rank ws 6
(M1

2s

)
+

(M2

2s

)
+ M1 + M2 + 2s−1

2s−1∑
k,t=0

k+t62s

(M1

k

)(M2

t

)
.
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