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Оператор A : D → D , определенный в подмножестве D метрического про-

странства X , назовем оператором общего сжатия, если для любых x, y ∈ D ряд∑
n ρ(A

n(x),An(y)) сходится. Такие операторы являются естественным обобщением
понятия оператора сжатия. Всякий оператор сжатия является оператором общего сжа-
тия, обратное неверно.

Теорема. Пусть A : D → D — оператор общего сжатия, D — подмно-
жество полного метрического пространства E, и если для какого-либо x ∈ D
последовательность x,A(x),A2(x), . . . ,An(x), . . . сходится, то

f = lim
n→∞

An(x) ∈ D

и оператор A непрерывен в точке f .
Тогда уравнение x = A(x) имеет единственное решение в D .
Как следствие последней теоремы можно получить теорему Коши (см. [1, с. 28]

или [2, с. 20]).
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