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Обозначим: πλ — пуассоновская случайная величина с параметром λ, Φ —
функция распределения стандартной гауссовской случайной величины.

Теорема 1. Пусть n ∈ N . Тогда для некоторого 12n
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. Интегрируя по частям правую часть (1),

получаем
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Пусть ξi, i ∈ N, — независимые, невырожденные, неотрицательные целочислен-
ные случайные величины. Обобщенной схемой размещения n частиц по N ячейкам
называются случайные величины η′1, . . . , η

′
N , совместное распределение которых мо-

жет быть представлено в виде
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.

Обобщенная схнма размещения была введена В.Ф.Колчиным в [1]. Мы будем рассма-
тривать случайные величины η1, . . . , ηN , совместное распределение которых может
быть представлено в виде

P{η1 = k1, . . . , ηN = kN} = P

{
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∣
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,

где n′ < n′′ , n′, n′′ ∈ N . При этом предполагается, что P {n′ <
∑N
i=1 ξi 6 n

′′} > 0 .
Таким образом случайные величины η1, . . . , ηN являются обобщенной схемой разме-
щения частиц по ячейкам о которой известно, что количество частиц в ней больше n′

но не больше n” . Тогда событие {ηi = r} состоит в том, что i -я ячейка содержит r
частиц и количество ячеек, содержащих r частиц, r = 0, 1, 2, . . . , есть случайная

μn′n′′N = μ
(r)

n′n′′N
=

N∑

i=1

I{ηi=r}.
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Обозначим: αnN = n
N
. Применяя теорему 1 м теорему 2, получаем

Теорема 3. Пусть ξi, i ∈ N, — независимые пуассоновские случайные вели-
чины с параметром λ . Предположим, что limn′,N→∞ αn′N = α

′, limn′′,N→∞ αn′′N =
α′′ .

1) Пусть α′ 6 λ < α′′ . Тогда
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r!
почти наверное.

2) Пусть λ < α′ < α′′ . Тогда
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1

N
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r!
по вероятности.

3) Пусть α′ 6 α′′ < λ . Тогда

lim
n′,n′′,N→∞

1

N
μn′n′′N = e

−α′′ (α
′′)r

r!
по вероятности.
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