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В. В. Б о л т я н с к и й (Великий Новгород, НовГУ). Общность положе-
ния системы замкнутых подпространств банахова пространства.

Важную роль в теории шатров [1] играет общность положения замкнутых под-
пространств банахова пространства.

О п р е д е л е н и е 1. Систему замкнутых подпространств L1, L2, . . . , Lk
( k > 2 ) банахова пространства B будем называть находящейся в общем положении,
если для произвольного ε > 0 найдется такое δ > 0 , что при любом α ∈ B из выпол-
нения неравенств d(α,Li) 6 δ‖α‖ , i = 1, . . . , k следует d(α,L1∩L2∩∙ ∙ ∙∩Lk) 6 ε‖α‖ ,
где d(α,Li) = infx∈Li ‖α − x‖ — расстояние от точки α ∈ B до подпространства
Li ∈ B .

Пусть Q0, Q1, . . . , Qs — замкнутые подпространства банахова пространства B .
Пусть подпространства L1 , L2 представляется в виде пересечения некоторых из
Q0, Q1, . . . , Qs .

О п р е д е л е н и е 2. Система замкнутых подпространств Q0, Q1, . . . , Qs ба-
нахова пространства B называется обладающей свойством общности пересечений,
если любые два подпространства L1 , L2 , каждое из которых представляется в виде
пересечения некоторых из подпространств Q0, Q1, . . . , Qs , находятся в общем положе-
нии.

Можно предположить, что если замкнутые подпространства Q0, Q1, . . . , Qs по-
парно находятся в общем положении, то система подпространств Q0, Q1, . . . , Qs обла-
дает свойством общности пересечений. Однако рассмотренный автором пример пока-
зывает, что этого недостаточно.

Теорема. Пусть Q0, Q1, . . . , Qs — система замкнутых подпространств бана-
хова пространства B . Для того чтобы эта система обладала свойством общности
пересечений, необходимо и достаточно, чтобы каждая ее подсистема, содержащая
не менее двух подпространств, находилась в общем положении.

Заметим, что приведенное в теореме условие содержит меньше требований, чем
в определении 2.
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