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И. В. П а в л о в, О. В. Н а з а р ь к о (Ростов-на-Дону, РГСУ). К кон-
цепции деформированного стохастического базиса в случае непрерывного
времени.

Пусть (Ω, (Ft)∞t=0) — фильтрованное пространство с непрерывным (или дискрет-
ным) временем. Через F−1 мы будем обозначать тривиальную σ-алгебру {Ω,∅}, а
через F∞ — наименьшую σ-алгебру, содержащую все Ft. Если (Ω,F, P ) — веро-
ятностное пространство, а G — σ-подалгебра σ-алгебры F, то будем использовать
обозначение: EPGf = E

P [f |G]. Рассмотрим семейство Q = (Qts,Ft){06s<t<∞} вероят-
ностных мер Qts на Ft, а также порождаемое им семейство (E

t
s){06s<t<∞} операто-

ров условного математического ожидания: Etsf := E
Qts
Fs
f, где f — неотрицательная

Ft -измеримая с. в.
О п р е д е л е н и е. Тройку (Ω, (Ft)∞t=0,Q) будем называть деформированным

стохастическим базисом 2-го рода (DSB2), если удовлетворяются условия:
1) ∀ 0 6 s < r < t <∞ справедливо равенство Qrs = Q

t
s|Fr ;

2) ∀ 0 6 s < r < t <∞ выполняется соотношение Qrs � Q
t
r|Fr ;

3) ∀ 0 6 s < r < t < ∞ и для любой неотрицательной Ft -измеримой с. в. f
Qts -п. н. выполняется равенство: E

t
sf = E

r
sE

t
rf.

С помощью следующего предложения нетрудно строить нетривиальные DSB2 с
непрерывным временем.

Предложение 1. Пусть (Pt){06t<∞} — семейство вероятностных мер на
(Ω,F) таких, что при s < t, Ps � Pt и E

Ps
Fs
f = EPsFs(E

Pt
Ft
f) для любой неотри-

цательной измеримой с. в. f. Пусть Q = (Qts,Ft){06s<t<∞}, где Q
t
s = Ps|Ft . Тогда

(Ω, (Ft)
∞
t=0,Q) есть DSB 2 .

Теорема Если (Ω, (Ft)∞t=0,Q) есть DSB 2 с дискретным временем, то

Qss−1 � Q
s+1
s |Fs (s ∈ N = {1, 2, . . .}) (1)

и для всех целых s и t таких, что 0 6 s < t <∞, выполняется равенство

Qts(A) = E
Qs+1s E

Qs+2
s+1

Fs+1
. . . E

Qtt−1
Ft−1

IA, A ∈ Ft, (2)

где IA — индикатор события A.
Обратно, если семейство вероятностных мер (Qss−1,Fs)s∈N таково, что вы-

полняется соотношение (1) и меры (Qts,Ft){06s<t<∞}, заданы формулой (2), то
(Ω, (Ft)

∞
t=0,Q) есть DSB2 с дискретным временем.

Предложение 2. DSB 2 с дискретным временем естественным образом рас-
ширяется до DSB 2 с непрерывным временем.

В докладе также будут рассмотрены обобщения на непрерывное время ряда ре-
зультатов, полученных в [1–3] в случае дискретного времени.

Данная работа выполнена при финансовой поддержке РФФИ (проект 13-01-
00637а).
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