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(k pqtidesqtileti` metoda stejna ) 1)

nOWYJ METOD POLU^ENIQ MOMENTNYH HARAKTERIZACIONNYH TOVDESTW TIPA
TOVDESTWA sTEJNA IZLOVEN W KONTEKSTE METODOW, RAZRABOTANNYH DLQ \TOJ
CELI RANEE. w OSNOWE METODA LEVIT FUNKCIONALXNO-OPERATORNYJ PODHOD.

kL@^EWYE SLOWA I FRAZY: ANNULQTOR WEROQTNOSTNOJ MERY, MOMENTNYJ
OPERATOR, ORTOGONALXNYE MNOGO^LENY, PROIZWODQ]IJ OPERATOR, HARAKTERI-
ZATOR WEROQTNOSTNOJ MERY, HARAKTERIZACII TIPA HARAKTERIZACIJ sTEJNA{
~ENA, HARAKTERIZACIONNOE TOVDESTWO.

§ 1. wWEDENIE

rAZWITIE METODA sTEJNA, BEZ KOTOROGO TEPERX TRUDNO PREDSTAWITX
ISSLEDOWATELXSKIJ INSTRUMENTARIJ RQDA OBLASTEJ PRIKLADNOJ TEORII
WEROQTNOSTEJ, W OSOBENNOSTI OBLASTI WEROQTNOSTNYH METODOW DISKRETNOJ
MATEMATIKI, NA PROTQVENII WSEJ SWOEJ PQTIDESQTILETNEJ ISTORII PROIS-
HODIT W DWUH OSNOWNYH NAPRAWLENIQH. oDNOMU IZ NIH| RAZRABOTKE METO-
DOW POISKA MOMENTNYH HARAKTERIZACIJ RASPREDELENIJ WEROQTNOSTEJ| I
POSWQ]ENA \TA RABOTA. oTMETIM, ^TO INTERES K \TOMU METODU OBUSLOWLEN,
W PERWU@ O^EREDX, EGO PRISPOSOBLENNOSTX@ K POLU^ENI@ OCENKI O[IBKI
PRIBLIVENIJ DLQ RASPREDELENIJ SUMMZAWISIMYHSLU^AJNYH WELI^IN.

kROME TOGO, W PRAKTI^ESKI WAVNYH SITUACIQH \TOT METOD DAET WOZ-
MOVNOSTX OCENIWATX RASSTOQNIQ MEVDU DOPREDELXNYMI I PREDELXNYMI
(INOGDA NAZYWAEMYMI CELEWYMI I DAVE GNEZDOWYMI) RASPREDELENIQMI I
TO^NO WY^ISLQTX SKOROSTX SHODIMOSTI W ZADA^AH STOHASTI^ESKOJ APPROK-
SIMACII , A TAKVE SRAWNIWATX PARY RASPREDELENIJ(SM., NAPRIMER, [22],
[2] I [15]).
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w GOD PQTIDESQTOJ GODOW]INY PUBLIKACII OSNOWOPOLAGA@]EJ KLAS-
SI^ESKOJ RABOTY ~ARLXZA sTEJNA[25], IZ KOTOROJ PROIZROSLA ]EDRO PLO-
DONOSQ]AQ WETWX SOWREMENNOJ TEORII WEROQTNOSTEJ, MY HOTELI BY PRI-
WLE^X WNIMANIE K SU]ESTWENNYM WEHAM RAZWITIQ EGO METODA W TOM NA-
PRAWLENII, PREDSTAWLENNOGO, W ^ASTNOSTI, RABOTAMI[18], [13], [16]I [21],
KOTOROE SFORMIROWALO GOSPODSTWU@]U@ NA DANNYJ MOMENT PARADIGMU
\TOGO METODA. dO SAMOGO POSLEDNEGO WREMENI POTENCIAL, ZALOVENNYJ W
OSNOWU \TOJ PARADIGMY EE SOZDATELQMI, PO-WIDIMOMU, W POLNOJ MERE OCE-
NEN I ISPOLXZOWAN IMI NE BYL. tAKOE POLOVENIE DEL IZMENILO SOZDANIE
NOWOGO UNIWERSALXNOGO METODA POLU^ENIQ HARAKTERIZACIONNYH TOVDESTW,
U^ITYWA@]EGO WOZMOVNOSTX PRIWLE^ENIQ SOOBRAVENIJ ALGEBRAI^ESKOGO
HARAKTERA.

§ 2. lINEJNYE HARAKTERIZACIONNYE TOVDESTWA
DLQ RASPREDELENIJ WEROQTNOSTEJ W OPERATORNOJ POSTANOWKE

pERWONA^ALXNO METOD sTEJNA(ILI METOD sTEJNA{ ~ENA) OSNOWYWALSQ
NA DWUH MOMENTNYH TOVDESTWAH, SPRAWEDLIWYH DLQ SLU^AJNYH WELI^IN,
IME@]IH GAUSSOWSKOE ILI PUASSONOWSKOE RASPREDELENIQ SOOTWETSTWENNO.
|TI TOVDESTWA ISKL@^ITELXNO ZNA^IMY IZ-ZA IH TAK NAZYWAEMOGOHA-
RAKTERISTI^ESKOGO SWOJSTWA: ESLI DLQ KAKOJ-TO SLU^AJNOJ WELI^INY
\TI TOVDESTWA WYPOLNQ@TSQ NA NEKOTOROM SPECIALXNOM KLASSE FUNKCIJ,
TO EDINSTWENNO WOZMOVNYM IH RASPREDELENIEM WEROQTNOSTEJ MOVET BYTX
GAUSSOWSKOE ILI PUASSONOWSKOE SOOTWETSTWENNO. (SM. [25], [3]).

wPOSLEDSTWII \TOT METOD BYL USPE[NO RASPROSTRANEN NA DRUGIE
KLASSI^ESKIE ODNOMERNYE RASPREDELENIQ, A TAKVE NA NEKOTORYE MNOGO-
MERNYE I NEKLASSI^ESKIE RASPREDELENIQ(SM., NAPRIMER, OBZORNYE ^ASTI
RABOT[26], [21], [23], [7], [34], [15]).

dLQ PRIMENENIQ METODA sTEJNA TREBUETSQ HARAKTERIZACIONNOE TO-
VDESTWO, SPRAWEDLIWOE DLQ KONKRETNOGO RASPREDELENIQ, I DOLGIE GODY
PROGRESS W \TOJ OBLASTI ISSLEDOWANIJ SOSTOQL KAK W POLU^ENII TAKIH
TOVDESTW RAZNYMI SPOSOBAMI, TAK I W RAZRABOTKE TAKIH SPOSOBOW.

sOGLASNO[22, S. 212], METOD sTEJNA WKL@^AET W SEBQ DWE SOSTAWLQ-
@]IE : PERWAQ ZAKL@^AETSQ W SWEDENII ZADA^I POLU^ENIQ OCENKI O[IB-
KI PRIBLIVENIQ ODNOGO RASPREDELENIQ DRUGIM, HORO[O IZU^ENNYM RAS-
PREDELENIEM, K ZADA^E POLU^ENIQ OCENKI DLQ MATEMATI^ESKOGO OVIDANIQ
NEKOTOROGOFUNKCIONALAOT IZU^AEMOJ SLU^AJNOJ WELI^INY. wTORAQ SO-
STAWLQ@]AQ PREDSTAWLQET SOBOJ KOLLEKCI@ SPOSOBOW POLU^ENIQ OCENOK
MATEMATI^ESKOGO OVIDANIQ, WOZNIKA@]EGO W PERWOJ SOSTAWLQ@]EJ ME-
TODA. bOLEE TOGO, W[22, S. 215] \TO TOLKOWANIE METODA sTEJNA SOPROWO-
VDAETSQ METKIM ZAME^ANIEM O TOM, ^TO GLAWNAQ IDEQ, LEVA]AQ W OSNOWE
METODA sTEJNA| \TO ZAMENA HARAKTERISTI^ESKOJ FUNKCII, OBY^NO IS-
POLXZUEMOJ PRI DOKAZATELXSTWE SHODIMOSTI RASPREDELENIJ, NA NEKOTORYJ
HARAKTERISTI^ESKIJ OPERATOR.
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wSE RASPREDELENIQ, HARAKTERIZUEMYE OPERATORAMI(20){(23) QWLQ@T-
SQ ^LENAMI SEMEJSTWA pIRSONA W NEPRERYWNOM SLU^AE ILI SEMEJSTWA oR-
DA| W DISKRETNOM[24, 1].w IZWESTNOM SMYSLE NESKOLXKO OSOBNQKOM STOIT
HARAKTERIZACIONNOE TOVDESTWO DLQ KRUGOWOGO ZAKONA

A Semicircle(2) = X 2D + 3 X � 4D

S RADIUSOM2 (SR. [8, FORMULA3.1]).
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Khokhlov V. I. (Moscow, Steklov Mathematical Institute of RAS) . \Seventh
chord" of methods for searching characterizing moment identities and the
fifth element. (Dedicated to 50th anniversary of Stein's method.)

Abstract : A new method elaborated for obtaining Stein-like moment characteri -
zing identities is founded and explained in the framework of four methods which were
known earlier. The method is based on the functional-operator approach .

Keywords : annihilator of probability measure, generating operator, moment
operator, orthogonal polynomial, characterizator of the prob ability measure, chara-
cterizing identity, Stein{Chen-like characterization.


